Teoreticka ¢ast - 3.6.2021

1. (a) Definujte fundamentalni systém a Wronského determinant
(2 body).

(b) Zformulujte vétu o vlastnostech Wronskidnu a vétu o vztahu
lineani nezavislosti a Wronskianu (3 body).

(c) Vétu o vztahu linedni nezavislosti a Wronskidnu dokazte
(2 body).

(d) Necht funkce f: R - Rag: R — R, f,g € C°R) jsou
linearné nezavislé. Plati, Ze i funkce f’ a ¢’ jsou linearné
nezavislé? Zduavodnéte (1 bod).



2. (a) Definujte ¢iselnou fadu a jeji soucet a absolutni konvergenci
(3 body).

(b) Zformulujte srovnavaci kritérium a vétu o vztahu konver-
gence a absolutni konvergence (2 body).
(c) Necht > °>° a, a ) > b, jsou nekoneéné fady, rozhodnéte
o platnosti nasledujicich tvrzeni:
i. pokud fada > 7 a, konverguje a b, < a,, n € N,
potom i fada Y, b, konverguje,
ii. pokud fada > 7 | a, konverguje absolutné a b, < |a,|,
n € N, potom i fada Y-, b, konverguje,
iii. pokud fada Y, a, konverguje a |b,| < a,, n € N,
potom i fada Y, b, konverguje.

Vse fadné zduvodnéte (3 body).



3.

a) Definujte parcialni derivace a totélni diferencial (2 body).

(a)
(b)
)
)

Zformulujte vétu o derivaci slozeného zobrazeni (1 bod).
(c) Dokazte vétu o derivaci slozeného zobrazeni (4 body).
(d) Necht F : R*> — R? g : R*? —» R, F(3,5) = (1,1),

Jr(3,5) = (_5’32 L Vg(l1) = (-3,2), F € C'(RY)
a g € CYR?). Jak vypada V(go F)(3,5) (pokud existuje)?
(1 bod).



